
 

          อนุพันธของฟงกชัน 
 

อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของฟงกชัน 1.   
อัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของ f(x) เม่ือ x เปล่ียนจาก x เปน x+h มีคาเทากับ  
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อัตราการเปลี่ยนแปลงของฟงกชันขณะใดขณะหน่ึง 2.   
อัตราการเปล่ียนแปลงของf(x) เทียบกับ x ขณะx ใดๆมีคาเทากับ = = 

 เรียกคาลิมิตนีว้า อนุพันธของฟงกชัน f ท่ี x  บางคร้ังใชสัญลักษณ  
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สูตรที่ใชหาอนุพันธของฟงกชัน 3.   
  กําหนด u  และ v  เปนฟงกชันพีชคณิต  และ  n ∈R 
 1.  
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 9.  กฎลูกโซ ( Chain Rule ) 
  ถา   y   =   f(u) และ u  =  g(x)  จะได    =   
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 10. ถา y = f(x) มี Inverse Function เปน x = g(y) 
  จะได  =  

dx
dy
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ทฤษฎีเกี่ยวกับอนุพันธและความตอเน่ือง 4.   
 ถาฟงกชัน f มีอนุพันธท่ีx = a แลว f มีความตอเนื่องท่ี x = a ดวย 
 
 



 

ระยะทาง ความเรว็ และ ความเรง 5.   
 ถา  y = f(x) เปนสมการการเคล่ือนท่ีของวัตถุในแนวเสนตรงขณะเวลา x ใดๆ  
นิยมเขียนในรูป y = f(t) หรือ s = f(t) เม่ือ t เปนเวลาใดๆ  
และ  s(t)   เปนระยะทางท่ีวตัถุอยูหางจากจุดอางอิงเม่ือเวลาผานไป t หนวยเวลา  
โดย   เปนอัตราการเปล่ียนแปลงของระยะทางขณะเวลาtใดๆ   )t(s′

จะใชสัญลักษณ  = v(t)  ซ่ึงนิยามวา ความเร็ว (Velocity) ของวัตถุในขณะเวลา t ใดๆ 
สวน  จะเรียกวา ความเร็ว (Speed) ขณะเวลา t ใดๆ 

)t(s′
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อัตราการเปล่ียนแปลงของความเร็วขณะเวลาt ใดๆ จะใชสัญลักษณ  = a(t)  )t(v′

ซ่ึงนิยามวา ความเรง (Acceleration)ของวัตถุในขณะเวลาtใดๆ 
        v(t) = dt

ds  

สรุป             s(t)    v(t)     a(t)    diff.      diff. 

        a(t) = dt
dv  

ความชันของเสนโคง 6.   
 นิยาม  ถา y = f(x) เปนฟงกชันท่ีใหกราฟเปนเสนโคงท่ีจุด P(x , y ) ใดๆ จะเปน 
เสนตรงท่ีผานจุดP และมีความชันเทากับ   h
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 นิยาม ความชันของเสนโคง y = f(x) ณจุด P(x , y ) ใดๆที่อยูบนเสนโคงนี้จะ 
เทากับความชันของเสนสัมผัสของเสนโคง ณ จุดP 

ดังนั้น สมการเสนสัมผัสเสนโคง y = f(x) ท่ีจุด (a , b) คือ y-b =  )ax)(a(f −′

ฟงกชันเพ่ิมและฟงกชันลด 7.   
เม่ือ f เปนฟงกชันจากสับเซตของR ไป R และ (a,b) ⊂ Df 

1.  f เปนฟงกชันเพิ่มในชวง (a , b) ก็ตอเม่ือ สําหรับทุก x ∈(a , b) ท่ีทําให  > 0 )x(f ′

2.  f เปนฟงกชันลดในชวง (a , b)  ก็ตอเม่ือ สําหรับทุก x ∈(a , b) ท่ีทําให  < 0 )x(f ′

คาสูงสดุและคาตํ่าสุดสัมพัทธ 8.   
เม่ือ f เปนฟงกชันจากสับเซตของR ไป R และ (a,b) ⊂ Df 
 1. ฟงกชัน f มีคาสูงสุดสัมพัทธท่ี x = c โดย c ∈(a , b) ท่ีทําให f (c) > f(x)  

    สําหรับทุก x ในชวง ( a , b) ท่ี x ≠ c   
 2.  ฟงกชัน f มีคาตํ่าสุดสัมพัทธท่ี x = c โดย c ∈(a , b) ท่ีทําให f (c) < f(x)  

     สําหรับทุก x ในชวง ( a , b) ท่ี x ≠ c   
วิธีหาคาสูงสุดและคาตํ่าสุดสัมพัทธ 

หาคาm จาก เนื่องจากฟงกชันจะมีคาสูงสุดหรือคาตํ่าสุดสัมพัทธ เม่ือm = 0 1.  )x(f ′



 

2. ให  = 0 แกสมการหาคา x เรียกคา x ท่ีไดนี้วา คาวิกฤต   )x(f ′

    ใช c แทน x เหลานั้น ซ่ึง   = 0 )c(f ′

3. หาคา เรียกวา อัตราการเปล่ียนแปลงของความชัน ( ) โดยพิจารณาจาก       )x(f ′ m′

   )c(f ′′  ถา 
-    >  0  )c(f ′′ จะใหคา f(c) เปนคาตํ่าสุดสัมพัทธ 
-   <  0   )c(f ′′ จะใหคา f(c) เปนคาสูงสุดสัมพัทธ 
-   =  0  )c(f ′′ จะทําใหจุดเปล่ียนเวา (Point of Inflection ) หรือกรณีอ่ืนๆ 

คาสูงสดุหรือคาตํ่าสุดสัมบูรณ 9.   
 สําหรับทุก x ในโดเมนของฟงกชัน f 
  1. ฟงกชัน f มีคาสูงสุดสัมบูรณท่ี x = c ถาf(c) > f(x) โดย x ≠ c  
  2. ฟงกชัน f มีคาตํ่าสุดสัมบูรณท่ี x = c ถาf(c) < f(x) โดย x ≠ c  

       10.  วิธีแกโจทยปญหาท่ีเกี่ยวกับคาสูงสุดหรือคาต่ําสุดสัมพันธ 
1. อานโจทยเม่ือพบวาโจทยตองการใหอะไรมีคาสูงสุดหรือตํ่าสุด  กําหนดใหส่ิงนั้นเปน      
    f(x) โดยระบุตอทายดวยวา x คือ ปริมาณใด 
เชน โจทยตองการใหมีกําไรสูงสุดเม่ือขายสินคาจํานวนหน่ึง  จะกําหนดดังนี ้
     ให f(x)  =   กําไรท่ีไดจากการขายสินคา x ช้ิน 

 2. เขียนฟงกชันแสดงความสัมพันธระหวาง f(x) กับ x  
 3. หา   =  0 )x(f ′

4.  หา  = 0   แลวแกสมการหาคา x จะไดคาวิกฤต c )x(f ′

5.  ตรวจสอบคาวิกฤต c วาให เปนเชนใด )c(f ′′

 - )c(f ′′ > 0 จะให f(c) ต่ําสุดสัมพัทธ 
 - )c(f ′′ < 0 จะให f(c) สูงสุดสัมพัทธ 
 
 

 


