
 

    ระบบจํานวนจริง 
โครงสรางของระบบจํานวนจริง 1.    

 
 
 
 
 
 
 
 

สมบัติของระบบจํานวนจริง 2.     
3.         1)  ให a , b และ c ∈ R 

สมบัต ิ การบวก การคูณ 

ปด a+b∈R ab∈R 

การสลับท่ี a+b = b+a ab = ba 

การเปล่ียนกลุม (a+b)+c = a+(b+c) (ab)c = a(bc) 

การมีเอกลักษณ มี “0”  เปนเอกลักษณ มี “1”  เปนเอกลักษณ 
โดยท่ี a+0 = 0+a = a  โดยท่ี 1×a = a×1 = a 

การมีอินเวอรส อินเวอรสของจํานวนจริง a  อินเวอรสของจํานวนจริง a≠0 
คือ โดยท่ี a( ) = ( )a = 1 คือ –aโดยท่ีa+(-a) = (-a)+a = 0 
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การแจกแจง a(b+c) = ab+ac 

4.  
2)  กําหนดให G  เปนเซตใดๆกับการกระทํา (operation)  ∗
 1.  สมบัติปด  สําหรับทุก a , b ∈ G จะได a ∗ b ∈G 
 2.  สมบัติสลับท่ี  สําหรับทุก a , b ∈ G จะได a b = b ∗ a ∗

 3.  สมบัติเปล่ียนกลุม   สําหรับทุก a , b ∈ G จะได (a ∗ b) ∗ c = a ∗  (b ∗ c) 
 4.  สมบัติการมีเอกลักษณ  มีe ∈ G ซึ่งทําให a  e = a = e ∗ a สําหรับทุก a∈G  ∗

     เรียก e วา เปนเอกลักษณภายใต  ∗
 5.  สมบัติการมีอินเวอรส   สําหรับทุก a ∈ G จะตองมี a-1 ∈G ซ่ึงทําให 

     a a-1 =  e  = a-1
∗ ∗ a เรียก a-1  วา อินเวอรสของ a ภายใต ∗   

 จํานวนจริง 

 จํานวนอตรรกยะ  จํานวนตรรกยะ 

 เศษสวนที่ไ ใชจํานวนเต็ม ม     จํานวนเต็ม 

   จํานวนเต็มลบ   จํานวนเต็มบวก    ศูนย 



 

3.    การแกสมการตัวแปรเดียว 
 ให p(x) คือ พหุนาม anx

n +  an-1x
n-1+… + a1x

n + 0 
 โดยท่ี n∈I+ และan , an-1 , … , a1 , a0เปนสัมประสิทธ์ิของพหุนามท่ีเปนจํานวนจริง  

ซ่ึง an  ≠ 0 
ทฤษฎีบทเศษเหลือ  ถาหารพหุนาม p(x) ดวย x-c เม่ือ c เปนจํานวนจริง แลว 
เศษจะเทากับ p(c) 
ทฤษฎีบทตัวประกอบ  พหนุาม p(x) จะมี x-c เปนตัวประกอบ ก็ตอเม่ือ p(c) = 0 

4.    สมบัติการไมเทากนั 
 1)  ให a , b และ c เปนจํานวนจริง  
 1.  a < b ↔ a+c <  b+c 

 2.  a < b ↔ ac <  bc  เม่ือ c >0 

3.  a < b ↔ ac >  bc  เม่ือ c< 0 
ถา 0 < a < b แลว    0 < <  4.  
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 5.  ถา 0 < a < b แลว   a2 <  b2 

 6.  ถา 0 < a < b แลว <  a b

 2)  ชวง 
  1. ชวงจํากดั ถา a < b 
  (a , b) = {x  a < x < b}  หมายถึง  

a b
° ° 

 
  (a , b] = {x  a < x ≤ b}  หมายถึง 

a b 
° • 

   
[a , b) = {x  a ≤ x < b}  หมายถึง 

a b
• ° 

 
  [a , b] = {x  a ≤ x ≤ b} หมายถึง 
   

2. ชวงอนันต 
  ( a , ∞)  = { x  x > a }  หมายถึง 
 
  [a , ∞)  = { x  x ≥ a }  

a b
• • 

°
a 

หมายถึง 
 
 

• 

a 



 

  (-∞,a)   = { x  x < a }  หมายถึง °
a

 
  (-∞,a]  = { x  x ≤ a }  a

•
หมายถึง 

 
      (-∞,∞)  =   R             หมายถึง 

0 
 
 3.)  การแกอสมการ( การหาคําตอบของอสมการ) 
  ข้ันตอนของการแกอสมการ  มีดังนี ้
   1.   ทําขางหนึง่ขางใดของอสมการใหเปนศูนย 
   2.   แยกตวัประกอบ  สมมติแยกไดในรูป (x-a )(x-b) < 0 
   3.  หาคา x  ท่ีทําใหแตละวงเล็บเปนศูนย ในท่ีนี้ไดx = aและx = b 
   4.  เขียนเสนจาํนวน กําหนดคา a และ b บนเสนจํานวน  

(สมมติ a < b )  เขียนเคร่ืองหมายบวกและลบสลับกันจากขวา    
ไปซายทีละชวงโดยเร่ิมจากบวกดังนี ้

  
 
   5.  ถาโจทยกําหนดเครื่องหมายนอยกวาศูนย  

- +
เริ่มตน 

+
ba

                    ใหตอบชวงท่ีเปนลบ  ( a < x < b )   
    ถาโจทยกําหนดเครื่องหมายมากกวาศูนย   

     ใหตอบในชวงบวก ( x < a หรือ x > a )  
    แตถาโจทยมีเคร่ืองหมายเทากับรวมอยูดวย   

      คําตอบจะมีเคร่ืองหมายเทากับรวมอยูดวยเชนกัน  
       [ ( a ≤ x ≤ b) หรือ ( x ≤ a หรือ x ≥ b)]   

         “วิธีการเชนนี้ใชไดเฉพาะเมื่อสัมประสิทธ์ิของx ในแตละวงเล็บเปนบวกเทานั้น ” 
 โปรดทําความเขาใจ !!!! 
 1.  ถานําจํานวนจริงใดๆคูณสองขางของอสมการ  ตองระวัง  ดังนี้  

-  ถาจํานวนน้ันเปนจํานวนบวกเคร่ืองหมายของอสมการจะคงเดิม   
-  ถาจํานวนนัน้เปนลบ  เคร่ืองหมายของอสมการเปล่ียนเปนตรงกันขาม 

 2.  หามคูณไขว (คูณทแยง) 
 3. หามกลับเศษเปนสวน 
 4.  หามยกกําลังสองท้ังสองขาง  ยกเวน เม่ือเปนจํานวนจริงบวกท้ัง 2 ขาง 
 5.  2x  = x   เม่ือ x ∈R และ x2 ≥ 0 



 

5.    คาสัมบูรณ    x ,  x > 0 
  0 ,  x = 0 
-x ,  x < 0 

    x    =   

 
สมบัติของคาสัมบูรณ  
ให a , b เปนจาํนวนจริงใดๆ  

  1. a  ≥ 0 และ ≥ a a 

  2. a    = a-    
  3. ab  =  a b    

  4. 
b
a   = 

b
a
 

   เม่ือ b ≠ 0 

  5. ba −   = ab −  
  6. ba +  ≤ a + b  
  7. a - b ≤ ba −   
  8. 2a   =   a2 
  9. 2a = a  
             10.เม่ือ  a ∈R+ และ < a จะได –a < x < a x 

     เม่ือ  a ∈R+ และ ≤ a จะได –a ≤  x ≤ a x 

            11.เม่ือ  a ∈ R+ และ > a จะได x < –a  หรือ  x > a x 

    เม่ือ  a ∈ R+ และ ≥ a จะได x ≤ –a หรือ  x ≥ a x 

12. ถา a2 < b2  แลว <  และ (a-b)(a+b) < 0 a b 

13. ถา a ∈ R แลว - ≤ a ≤  a a 

14. ถา a2 = b2  แลว =  a b 

15. ถา =  แลว a  = b±  a b 

16. ถา < แลว a2 < b2   a b 

 


