
 

ฟงกชันตรีโกณมิติ 
 

1.   คาของฟงกชันตรีโกณมิติของมุมประกอบบางมุม 
(1) เปนโค-ฟงกชนั(Co – Function)  คือมุมประกอบ  กับ  

เคร่ืองหมายพิจารณาตามควอดรันต   
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(2) เปนฟงกชันเดมิ  คือมุมประกอบ  ( )θ±π  , ( )θ±π2   , (  
เคร่ืองหมายพิจารณาตามควอดรันต  ดังนี ้
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(3)   วงกลมหนึ่งหนวยและเคร่ืองหมาย 
Y 

 
(x ,y)

 
 
 
 
 
 
 

sin + All + 
tan + cos + 

θ

 
1 

X 

x = cos θ  
y = sin  → x2 + y2 =1 θ



 

2.  ฟงกชันของตรีโกณมิติของมุมผลบวกและผลตาง 
(1) sin( β±α ) = sinα cosβ ± cos α sin β  
(2) cos( β±α ) = cos α   cos β m sin α  sin β  

(3) tan( β±α ) =
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m
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(7) 2 sin2α    =  1 – cos 2α  
(8) 2 cos2α   =  1 + cos 2α  
(9) sin 3α    =  3 sin α  – 4 sin3α  
(10) cos 3α   =  4 cos3α  – 3 cos α  
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3.   สูตรแปลงผลบวกหรือผลตางเปนผลคูณ 
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4.  สูตรการแปลงผลคณูเปนผลบวกหรือผลตาง 
(1) 2sinα  cosβ   = sin ( β+α )  +  sin ( β−α ) 
(2) 2cosα  sinβ   = sin ( β+α )  –  sin ( β−α ) 
(3) 2cosα  cosβ  = cos ( β+α ) +  cos ( β−α ) 
(4) 2sinα  sinβ   = cos ( β−α )  – cos ( β+α ) 

 
 
 
 



 

5.  การประยุกตตรีโกณมิติในสามเหลี่ยม  ABC 
(1) กฎของไซน  = =  

Asin
a

Bsin
b

Csin
c

(2) กฎของโคไซน   

c 

a b 

A 

C 

B 

1.) a2 = b2 + c2 –2bc cos A 
2.) b2 = a2+ c2 –2ac cos B 
3.) c2 = a2+ b2 –2ab cos C 

  
(3) กฎของดาน   

 

   a  = b cos C  + c cos B 
 

(4) พื้นที่  ของ  Δ ABC 

1.) พ.ท. Δ  =  

เม่ือ    s   =  

( )( )( )csbsass −−−

2
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2.) พ.ท. Δ = ab sin C 
2
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             = 
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            =
2
1 ca sin  B 

6.  กราฟของฟงกชันตรีโกณมิติ 

function 
Amplitude Period 

y = a sin bx |a| b
2π  

y = a cos bx |a| b
2π  

y = a tan bx b
π  ไมมี 

 
 
 
 
 



 

7.    อินเวอรสของฟงกชัน 
(1) ตองจํา  Domain  และ  Range  ใหได 

fn
 Domain Range 
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(2) สูตรท่ีสําคัญท่ีตองจําได 
sin(arcsin x)  = x 
cos(arccos x) = x 
tan(arctan x) = x 
sin(arccos x) = 2x1−  
cos(arcsin x) = 2x1−  
arcsin(-x)   = -arcsin x  
arccos(-x)  = – arccos  x π

arctan(-x)  = -arctan x 
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(3) ขอควรระวังบางประการ 
1.) sin(arcsin  x) = x  แต  arcsin(sin  x) ≠ x  ตองพิจารณาเรจนประกอบดวย 
2.) การทําโจทยท่ีมีฟงกชันอินเวอรสตรีโกณมิติเขามาเกี่ยวของจะตองระวงัเร่ือง  Range  

และ  Domain  เปนพิเศษ  เพราะจะเปนจริงบางชวงเทานัน้ 

8.  รูปทั่วไปของสมการตรีโกณมิติ 
เนื่องจากฟงกชันตรีโกณมิตมีิลักษณะเปนคาบ  ดังนั้นในการแกสมการและอสมการ   

ถาโจทยไมกําหนดชวงคําตอบของมุมมาให  จะตองตอบในรูปท่ัวไป 
(1) ถา  sinθ = sinα   คาท่ัวไปคือ  

θ    =  nπ +(-1)nα   หรือ   

θ    =  2nπ+α  , 2nπ+ (π–α ) 
 



 

(2) ถา  cosθ = cosα   คาท่ัวไปคือ θ   =  2nπ ±α    

(3) ถา  tanθ  = tanα   คาท่ัวไปคือ θ  =  nπ +α    
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9.   ถาโจทยในรูปตอไปนี้สรุปไดวา 
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(4) tan 20° + tan 40° + tan 60° tan 20° tan 40°  = tan 60° = 3  

10.  คาฟงกชันของมุมบางมุมที่ควรจํา 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 

72° 

 
 
 

(1) sin 15° = cos 75° = 
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คาสูงสุด และคาตํ่าสุดของฟงกชัน 11.   
*กําหนดฟงกชันในรูป asinθ  + bsinθ    เม่ือa , b∈ R และ  θ  เปนมุมหรือจํานวนจริงใด ๆ 
จะไดวา 

(1) a sinθ + b cosθ  มีคา  min  =  22 ba +−

(2) a sinθ + b cosθ  มีคา  max  =  22 ba +
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