
 

          ปริพันธของฟงกชัน 
 

ปฏิยานุพันธ 1.   
นิยาม ฟงกชัน F เปนปฏิยานพุันธหนึ่งของ f   ถา F′(x) = f(x) สําหรับทุกคาของx 

ท่ีอยูในโดเมนของf  โดย 

∫ dx)x(f เปนสัญลักษณแทนการหาปฏิยานุพันธของ f อานวา อินทิกรัลไมจํากัด
เขตของฟงกชัน f เทียบกับตัวแปรx 

โดย  = F(x) + c เม่ือ = f(x) และ c เปนคาคงตัว ∫ dx)x(f )x(F′

เรียก     วา เคร่ืองหมาย อินทิกรัล  ∫
         f(x)   เปนตัวถูกอินทิเกรต 
          dx    เปนตัวระบุวาอินทิเกรตเทียบกับตัวแปร x 
          c      เปนคาคงตัวของการอินทิเกรต 

สูตรพ้ืนฐานในการอินทิเกรต 2.   
 เม่ือ k และ c เปนคาคงตัว 
 1.  ∫kdx   = kx + c 

 2.   = ∫ dxxn c
1n

x 1n
+

+

+
 เม่ือ n ≠-1 

  ถา n   = -1  จะได  = = ln + c ∫ − dxx 1 ∫ dx
x
1 x

 3.  ∫ =  dx)x(kf ∫ dx)x(fk

 4.  ∫ + =  +  dx)]x(g)x(f[ ∫ dx)x(f ∫ dx)x(g

 5.  ∫ =  -  − dx)]x(g)x(f[ ∫ dx)x(f ∫ dx)x(g

อินทิกรัลจํากัดเขต 3.   
 ∫

b
a

dx)x(f เปนสัญลักษณใชแทนอินทิกรัลจํากัดเขตของฟงกชัน f บนชวง [ a , b] 

โดย y = f(x) เปนฟงกชันตอเนื่องบนชวงนี ้ 
 เรียก a วา ลิมิตลาง (Lower Limit) 
 เรียก b วา ลิมิตบน (Upper Limit) 

 ทฤษฎีบทหลักมูลของอินทิกรัลแคลคูลัส 
เม่ือ f เปนฟงกชันตอเนื่องบนชวง [a , b] ถา = f(x) โดยเปนฟงกชัน

บนชวง [a , b ]  นี้แลว   = F(b) –F(a) 
)x(F′

∫
b
a

dx)x(f

 



 

4.   พ้ืนที่ที่ปดลอมดวยเสนโคง 
 ประโยชนอีกอยางหนึ่งของอินทิกรัลจํากดัเขต คือ นําไปใชหาพืน้ท่ีท่ีปดลอมดวย

เสนโคง 
 ถา y = f(x) เปนฟงกชันตอเนื่องบน [a ,b] พื้นที่ท่ีปดลอมดวยเสนโคง y = f(x) จาก 

x = a ถึง x = b จะหมายถึง อาณาบริเวณท่ีลอมรอบดวยกราฟของ f บนแกน X และเสนตรง x = a 
กับเสนตรง x = b  

บทนิยาม  เม่ือ f เปนฟงกชันตอเนื่องบน [a , b ] และ A เปนพื้นท่ีท่ีปดลอมดวยเสนโคงของ
f จาก x = a ถึง x = b 

1. ถา f(x) ≥ 0 สําหรับทุกคาของx ท่ีอยูในชวง [ a , b ] แลว 
เม่ือ A เปนพื้นท่ีท่ีอยูเหนือแกนX A = ∫

b
a

dx)x(f

2.   ถา f(x) ≤ 0 สําหรับทุกคาของx ท่ีอยูในชวง [ a , b ] แลว 
เม่ือ A เปนพื้นท่ีท่ีอยูใตแกนX A = ∫−

b
a

dx)x(f

ถา f(x) ≥ g(x) สําหรับทุก x ท่ีอยูในชวง [ a , b ] แลว 3.  
A = ∫ −

b
a

dx)]x(g)x(f[ เม่ือ A เปนพื้นท่ีระหวางเสนโคง y = f(x) กับ y = g(x) 

  เชน การหาพืน้ท่ีปดลอมดวยกราฟ f(x) = x2 - 9 จาก x = -2  ถึง x = 1  

   จะได     จาก A  =   

        = -( -9x)  3 X

∫
−

−−
1

2

2 dx)9x(

3
x3

        =  -[(
3
1 -9) – (

3
8

− +18)] 

              A =   24    ตารางหนวย 

5. ระยะทาง ความเร็วและความเรง 
ให  s(t) =  ระยะทาง หรือ การกระจัด ณ เวลาใดๆ 
 v(t) =  ความเร็ว ณ เวลา t ใดๆ 
 d(t) =  ความเรง ณ เวลา t ใดๆ 

  จะไดวา 
              s(t)     v(t)     a(t)       

        
  สรุป  1  =  v(t) + c  ∫ dt)t(a

   2 ∫ =  s(t)+c dt)t(v
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