
 

       ตรรกศาสตร 
ประพจน 1.    

ประพจน  คือ ประโยคบอกเลาหรือประโยคปฏิเสธที่มีคาความจริงเปนจริงหรือ 
          เปนเท็จ  อยางใดอยางหน่ึงเพยีงอยางเดียวเทานัน้   
         ใช  p หรือ q เปนสัญลักษณแทนประพจน และ ∼p หรือ ∼q แทนนิเสธของ               
         p หรือ q ตามลําดับ 

คาความจริงของประพจน 2.    
คาความจริงของประพจน  อันเกิดจากการเช่ือมดวย (และ) , (หรือ ) ,  ∧ ∨

→  (ถา ... แลว) ,   ( ... ก็ตอเม่ือ ... ) ↔

(1)  p  q ∧ เปนจริงกรณีเดยีวคือ p  กับ q เปนจริงท้ังคู 
(2) p  q ∨ เปนเท็จกรณีเดียวคือ p   กับ q เปนเท็จท้ังคู 
(3) p q → เปนเท็จกรณีเดียวคือ p  เปนจริง แต q เปนเท็จ 
(4) p q ↔ เปนจริง เม่ือ p กับ q มีคาความจริงตรงกัน 

              เปนเท็จ เม่ือ p กับ q มีคาความจริงตางกนั 
สรุป 
(1) T ∧ T       = T  ท่ีเหลือ  F หมด 
(2) F ∨ F       =  F  ท่ีเหลือ T หมด 
(3) T→ F     =  F  ท่ีเหลือ T หมด 
(4) T↔ F 

= F   ท่ีเหลือ T หมด 
       F↔T 
 

สัจนิรันดรที่สําคัญ 3.    
(1) ∼p p  ∨

 (2) ∼(p ∧ ∼p) 
 (3) ∼(p q)    ∼p ∼q ∧ ↔ ∨

 (4) ∼(p q)   ∼p ∼q ∨ ↔ ∧

(5) (p q)    (∼p ∼q) → ↔ →

(6) ∼(p q)  (p ∼q)  → ↔ ∧

 
 



 

ประพจนที่สมมูลกัน 4.    
 (1) p→ q  ≡     ∼q→∼p 

(2) p→ q          ∼p q ≡ ∨

(3)  ∼(∼p)        p ≡

(4)  ∼(p q)        ∼p∨ ≡ ∧ ∼q 
(5) ∼(p q )       ∼p ∼q ∧ ≡ ∨

(6) ∼(p q )      p→ ≡ ∧ ∼q 
(7)  ∼(p q )   ∼p↔ ≡ ↔ q 
(8)  ∼(p q )  p↔ ≡ ↔∼q 

คาความจริงของประพจนที่นาสนใจ 5.    
(1) ∼p  ∨  p   T ≡

(2) ∼p   ∧   p   F ≡

(3)  T   p    T ∨ ≡

(4)  T   p    p ∧ ≡

(5)  F   p    p ∨ ≡

(6)  F   p   F ∧ ≡

(7)  p  p   T → ≡

(8) T →  p    p ≡

(9) F  p   T → ≡

(10) p →  T   T ≡

(11) p →  F  ∼p ≡

(12) p  p   T ↔ ≡

              (13)  ∼p ↔  p    F ≡

(14) T  p     p ↔ ≡

(15) F↔ p   ∼p ≡

ประโยคเปด 6.   
ประโยคเปด  ทําเปนประพจนได  โดยการแทนคาตัวแปรหรือเติมตัวบงปริมาณ 
(1) ∀  )]x(P[x เปนเท็จ เม่ือมี x อยางนอย 1 ตัว ทําให P(x)  ไมจริง 

เปนจริง เม่ือมี x อยางนอย 1 ตัว ทําให P(x)  เปนจริง (2) ∃ )]x(P[x

(3) ∀ )]y,x(P[yx∀ เปนเท็จ เม่ือมี (x , y) อยางนอย 1 คู ทําให P(x)  ไมจริง 
(4) ∃ )]y,x(P[yx∃ เปนจริง เม่ือมี (x , y) อยางนอย 1 คู ทําให P(x) เปนจริง 



 

(5) )]y,x(P[yx∃∀ เปนจริง เม่ือทุกคาx จะมี y อยางนอย 1 ตัว ทําให P(x , y) เปนจริง 
(6) )]y,x(P[yx∀∃ เปนจริง เม่ือมี y อยางนอย 1 ตัวไดทุกคา x ทําให P(x , y) เปนจริง 

นิเสธของตัวบงปริมาณ 7.  
(1) ∼ x[∼P(x )] )]x(P[x∀ ≡ ∃

(2) ∼ x[∼P(x )]  )]x(P[x∃ ≡ ∀

(3) ∼  )]x(Q)x(P[x →∀ ≡ x∃ [P(x) ∧ ∼Q(x)] 

(4) ∼    ≡ [∼P(x) ∨ ∼Q(x)] )]x(Q)x(P[x ∧∃ x∀

(5) ∼ [∼P(x) )]x(Q)x(P[x ↔∀ ≡ x∃ ↔  Q(x)] ≡ x∃ [P(x) ↔∼Q(x)] 

                        (6) ∼ )]y,x(Q)y,x(P[yx ∨∀∃ ≡ yx∃∀ [∼P(x , y) ∧ ∼Q(x ,y)] 

การอางเหตุผล 8. 
เหตุ :   p1 
       : p2 

       : p3 

ผล q 
ถา p1  p2 p3 q เปนสัจนิรันดรแลว  การอางเหตุผลนี้จะสมเหตุสมผล ∧ ∧ →


