
 

จํานวนเชิงซอน               
รูปคารทีเชียน 1. 

1.  C เปนสัญลักษณแทนเซตของจํานวนเชิงซอน  โดยมีนิยามดังนี ้
   C = {a + bi   ∀a , b∈R และ  i2 = -1 } 
      หรือ  C = {(a  , b)   ∀a , b∈R } 

2. จํานวนเชิงซอน z = a+ bi  
มี a เปน สวนจริง ( real part )  

  และ b เปน สวนจนิตภาพ (imaginary part) 
 3.  จํานวนเชิงซอนท่ีมีสวนจนิตภาพเปน0 เรียกวา จํานวนจริง 
4. จํานวนเชิงซอนที่มีสวนจริงเปน 0 เรียกวา จํานวนจินตภาพแท 
5. จํานวนเชิงซอนที่มีสวนจริงและสวนจินตภาพไมเทากับ 0 เรียกวา  

จํานวนจินตภาพ (ท่ีไมใชจํานวนจินตภาพแท) 
6. in เม่ือ n เปนจาํนวนเต็มบวก จะมี 4 คา ข้ึนกับคา n   ดังน้ี 

ถา 4 หาร n  เหลือเศษ 0   จะได   in = i0 = 1 
ถา 4 หาร n  เหลือเศษ 1   จะได   in = i1 = i 
ถา 4 หาร n  เหลือเศษ 2   จะได   in = i2 = -1 
ถา 4 หาร n  เหลือเศษ 3   จะได   in = i3 = -i 

7. in+in+1+ in+1+ in+2 = 0 

8. in⋅in+1 ⋅ in+2⋅ in+3  = -1 
9. สังยุคของ z  =  a+bi   คือ  =  a – bi    จะได  =  a2+b2 z zz ⋅

10. R(z)  = 
2

zz +    เม่ือ R(z) เปนสวนจริงของ z 

I(z)  = 
2

zz −     เม่ือ I(z)   เปนสวนจินตภาพของ z 

  11.  คาสัมบูรณหรือโมดูลัสของ z   =   a+bi   คือ  =  z 22 ba +

  12.  จํานวนเชิงซอนไมมีการเปรียบเทียบมากกวาหรือนอยกวา   
       มีแตเทากบัหรือไมเทากบัเทานั้น 

  13.  n321 z...zzz   ⋅⋅⋅  = n321 z....zzz  
  14.  nz  = nz  

  15.   อินเวอรสการคูณของ z   =   a+bi   คือ  z-1    =  
2z

z

  16.   รากท่ี n ของจํานวนเชิงซอน z จะแบงเสนรอบวงของวงกลมท่ีมีจดุศูนยกลาง 
        ท่ีจุด ( 0 , 0 ) รัศมี   ออกเปน n  สวนท่ีเทาๆกันดวยจุดท่ีแทนรากน้ัน n z



 

  17.   ถา a + bi เปนรากของสมการพหุนามที่มีสัมประสิทธ์ิเปนจํานวนจริง 
        เชน     anx

n + an-1x
n-1+ an-2x

n-2 + … + a1x+ a0    โดย  an  , an-1 , an-2 , … , a0∈R     
           และ n∈I+  ∪ {0} แลว a – bi (สังยุคของมัน ) จะเปนรากของสมการนี้ดวย 

รากท่ีสองของจํานวนจินตภาพในรูป a ±bi   18. 
      จะหาไดโดยการเขยีนใหอยูในรูป น2 ± 2นล + ล2         
       จะได รากคือ ±( น ± ล)  เชน รากท่ีสองของ 3+4i 

    จะได 3+4i   =   (2)2 +2(2)(i) +(i)2   = (2+i)2 

   ∴ รากท่ีสองของ 3+4i คือ 2+i กับ -2-i   
19. รากท่ี n ของจํานวนจินตภาพหาไดงายโดยการเปลี่ยนจํานวนเชิงซอน a + bi      
     ในรูปคารทีเชียนเปนรูปเชิงข้ัว 
20.  ถาสมการพหุนาม f(x)  =  0  มีดีกรีสูงสุด(n) เปนจํานวนคี่บวกแลวจะตองมี   
       รากเปนจาํนวนจริงอยางนอย 1 ตัว 

 
รูปเชิงข้ัว 2.    

 1. การเปล่ียนรูป a + bi เปนรูปเชิงขั้ว 
   a + bi    =    r(cosθ + i sin θ )    

เม่ือ   r  =    bia +

และ  θ  =  tan-1  
a
b

 2. ทฤษฎีของเดอมัวร 
   ถา n เปนจํานวนเต็มบวกหรือจํานวนเต็มลบ 
   [r(cosθ + i sin θ )]n  =  rn(cos nθ + i sin nθ ) 
    เม่ือ k = 0 , 1 , 2 , 3 , … , n-1  

รากท่ี n ของ r(cosθ + i sin θ )   =          ⎥⎦
⎤

⎢⎣
⎡ θ+π

+
θ+π

n
k2sini

n
k2cosrn     

 

สมการพหุนาม  3.    
 1. ทฤษฎีตัวประกอบจํานวนตรรกยะ 
  เม่ือ f(x) = anx

n + an-1x
n-1+ an-2x

n-2 + … + a1x + a0 

 โดย n ∈I+   และ an , an-1 , an-2 , … , a1 , a0 ∈ I  ซ่ึง an ≠ 0 ถา ( x - ) เปนตัวประกอบ

ของพหุนาม f(x)  โดยท่ี m  และ  k เปนจํานวนเต็ม  ซ่ึง m ≠ 0 และ ห.ร.ม. ของ m และ k  เทากับ  1 
แลว m จะเปนตัวประกอบของ an และ k จะเปนตัวประกอบของ a0 

m
k



 

สมการพหุนาม  anx
n + an-1x

n-1+an-2x
n-2 + … + a1x + a0  =  0   เม่ือ n ∈I+     2.  

และ an , an-1 , an-2 , … , a1 , a0  เปนจํานวนจริงท่ี  an ≠ 0  แลว จะได 

   ผลบวกของรากท้ังหมดทุกตวั   =    
n

1n
a

a −−

ผลบวกของผลคูณของรากทีละ 2 ตัว =      
n

2n
a

a −   

ผลบวกของผลคูณของรากทีละ 3 ตัว =    
n

3n
a

a −−   
   .  . 
   .  . 
   .  . 

   ผลบวกของผลคูณของรากทีละ n-1 ตัว  =  
n

1
1n

a
a)1( −−

   ผลบวกของผลคูณของรากท้ังหมด n ตัว  =   
n

0
n

a
a)1(−

3. เพื่อสะดวกในการจําและนําไปใช 
รูปสมการพหุนาม axn + bxn-1+ … + c = 0 เม่ือ a , b , c เปนคาคงตัว 

  จะได ผลบวกของราก n  ตัว  =    
a
b

−

            ผลคูณของราก  n   ตัว  =   
a
c)1( n−


